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INTERVALE DE NUMERE REALE. INECUATII IN R

I.1. Intervale de numere reale
1.2. Inecuatiiin R

CALCUL ALGEBRICIN R

FUNCTII

ELEMENTE DE STATISTICA



I.1. INTERVALE DE NUMERE REALE

1. Scrieti sub forma de interval multimile:
0) A={xe R|-2<x<5};

c) C={xe R|4<x<2};
e) E={xe R|0<x<T7};

a) A={xe R|x>-3six<5};
c) C={xe R|x>-5s5ix<3};
e) E={xe R|x<-4};

a) A={xe R|[|x]<3};
o C={xeR|x+1]<2};
e) E={xe R||2x+3|<7};

. Scrieti multimile de mai jos sub formé de interval:

a) A={xeR —8<7x+12<27};
0 C={xeR‘—3<4x2+6S9};
5. Scrieti multimile de mai jos sub forma de interval:
a) A={xeR —9<5x+12<16};
) Cz{xeR —1s3x+7<2};
e) E:{xe]R 1s3x+8<13};
6. Scrieti urmatoarele multimi sub forma de interval:

a) A={xe R||x-3|<7};
o C={xeR|]x-2|<5};
e) E={xe R||2x-5|<9};
g) G={xe R||2x+9|<17};
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b) B={xe R|-5<x<1};
d) D={xeR|-6<x<3};
fl F={xe R|-5<x<0}.

Scrieti sub forma de interval multimile de mai jos care satisfac relatiile date:

b) B={xe R|-5<xsix2>4};
d D={xeR|-6<xsix>-1};
f) F={xe R|x=3}.

Scrieti sub forma de interval multimile de mai jos care satistac relatiile date:

b) B={xe R| x| <4};
d) D={xe R|}x—2|<5};
f) F= e R|x—1|<5).

b) B:{xeﬁ‘—ls““‘;m 13};
d) D:{xeR‘—7S6x:10S11}
b) B:{xeR‘—l<6x218S8};
d) Dz{xeR‘—S 7x4+8ﬁ9};
) F:{xeR‘«l3<4x lé<7}

b) B={xe R||x+4]|<3};

d) D= {xe R|[2x+3|< 13};
f) F={xe R|[2x-7|< 11};
h) H={xe R|[2x- 3| < 15}.



7. Scrieti urmitoarele multimi ca o reuniune de intervale:

a) 4={xe R|p22};

c) C={xe R|x+6|>4};
e) E={xe R|x+5|>3};
9) G={xe R||2x+3|>9};
i) I={xe R|[2x+9|=15};

8. Scrieti sub forma de interval multimile:

5x+3$6 :
2

c) C:{xeR 2x5—3 S3};

2x—1‘<1};
7

9. Scrieti sub forma de interval multimile:

2x+5S9};

<3};

5x+9<3};
8

Q) A:{xeR

e) Ez{xeR

-1<

a) A:{xe]R

2x-3

c) C={xeR -5<

-2<

e) E:{xeR

10. Stabiliti valoarea de adevar a propozitiilor:

111 1

a) n=—+—+—+..+——, ne
1:2 2.3 3.4 44.45 [
1

1 1 1

b) a= + + +..+
36-37 37-38 38-39

1 1 1 1
¢l a=—+

1-3
d) x:L+
1.4

L, L +..+
3.5 57 7.9 7375
1 1 1

+ +.+ , X€E
4.7 7-10 61-64

. Efectuati:
a) (-6; 4 v (=3;5);

d) (-7;4) U (-4; 6];

b) B={xe R|[>4};
d)D={xe R|x-2/>5};
f) F={xe R|-3]26};
h) H={xe R|[2x-5|>11};
) J={xe R|[2x+7|>13}.

§.§j.
9’15 )°

, A€ i,'l— :
89-90 (75 50)

33)
ae| == |;
5°5

s
16’32 )"

b) (-5;3)uU (-1;4];
e) (-3;2) U [2;4);

o [43) U (=2; 51;
f) (-5;310U(3;4].
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12.

3.

14.

15.

16.

1.

18.

19.

Efectuati:
a) -54)v {-5,-4,-2,0,2,3,4,5};

c (45uvi4,-3,-1,1,3,4,56,7};

Efectuati:

a) (-5;4) N (-6; 3);
d) [-3; 5) N [-1; 6);
Efectuati:

a) (4;,6)n {4,-3,-1,1,3,5, 6};
c) (_55 4) M {_53 _49 _15 29 37 4}5
e) (4;,2)n {-4,-3,-2,1,2}.
Efectuati:

Q) (2,417

d) -3;2) "N

9) (2,4 NN}

Efectuati:
a) ANZ,unde 4= {xe R|4<x<3};

) ANZ ,unde 4= {xe R|-1<x<2};

b) (-7; 2] N [4; 4);
e) (-8 6ln(47);

b) (-3;2) N Z";
e) -, )NZ;
h) (<2;2)NZ;

b) (-3;6)u {4,-3,-2,1,3,4,5,6,7};
d) (-6;3)v {-7,-6,-5,-3,2,3,4,5}.

o) (451027
f) [-6; 4) N [-1; 5].

b) (=3;5) N {-3,-2,
d) (=6; 4) N {-6,-5, -4,

_13 15 39 45 5}3
_13 23 35 4}:

c) (43)nZ;
fl 2;2)N N’
) (-3;3)AN".

b) 4NN, unde 4= {xe R|-2<x<5};
d) (-2;21 " [2; 4);

e) [-3;4) N [4;5); fl (4,5NE2;60N7Z

Determinati cel mai mare numar intreg din intervalul:

) (—eo; 4,6); b) (—e=; -3,2); ) (3,1, 5,4);
e) (—eo; 2); f) (o5 3] g) (2,5; 4.8);
Determinati cel mai mic numar intreg din intervalul:

) (-4,3; +oo); b) (5,6; +e); € (-4,6;2.8);
e) (=5;-1); fl (3;3,4]; 9) (-8,6;-2,4);

Scrieti multimile 4 si B sub forma de interval si calculati 4 N B, 4 U B, A\ B i B\ 4, in fiecare dintre

d) (-3; 5,28);
h) (5 7).

d) (_7323 -1 52)5
h) (=2;2].

cazurile de mai jos:

a) A={xeR —1157x+13<17}, Bz{xeR' —4< 5x+12<21}
b) A={xeR —3g6x+18<6}’ B= {xe]R‘ 9x+16 }
<) A={xe]R —10<7x:9<11}, {xeR} 5x+13 }
d) A={xeR ;3s4x+6<13}, {xeR‘ 6"*10 4}
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20. Scrieti multimile 4 si B sub forma de interval si calculati 4 U B, 4 N B, A\ B, B\ 4, in fiecare dintre
cazurile de mai jos:

a) Az{xeR —11s3x2_7<1}, B:{xe R‘—8<5x3+6s7};

b) A:{xeR —2<5x+9<3}, Bz{xe R’—1<7x;18<20};

8

c) A:{xeR —735x112S8}, B:{xe R‘—1<7x;12<6}.

21, Scrieti multimile 4 si B sub formi de interval si calculati 4 U B, 4 N B, A\ B, B\ 4, in fiecare dintre
cazurile de mai jos:

a) A={xe R|[2x-3|<9}siB={xe R|]2x + 7| <3};

b) A=ixe R||2x+7|25}siB={xe R|[2x + 5| < 11};
€) A={xe R|[2x-9|>17}siB={xe R||2x+ 1| > 5};
d) A= (xe R|2x+3[2 11} siB={xe R|x+7]217};
e A={xe R||2x=5|>13} siB={xe R|[2x +3|< 19}.

22. Scrieti multimile 4 si B sub forma de interval si calculati 4 W B, 4 N B, A\ B, B\ A4, in fiecare dintre
cazurile de mai jos:

a) A= {re R|[2x7|<19}, B= {xe R|[2x— 9] <23};

b) A:{xeR (2x+1)2319},B:{xeR’m<l7};
) A={xeR (2x—11)2S7},B:{xeR‘m<9};
d) A:{xeR (2x+7)2<15},B:{xem}mszl};
o) A:{xeR (2x+l)2S17},Bz{xeR’mS]S}.

23. Scrieti multimile 4 si B sub forma de interval si calculati 4 U B, A " B, A\ B, B\ A4, in fiecare dintre
cazurile de mai jos:

a) A= {xe R|[2x+ 7215} si B= {xe R|[2x—5|>9};
b) A= {xe R|[2x+1|>7} siB={xe R|[2x+3|>11};
€) A={xe R|[2x-3[>15}siB={xe R|[|2x+ 7> 19}.

24, Scrieti multimile 4 si B sub forma de interval si calculati 4 U B, 4 N B, A\ B, B\ 4, in fiecare dintre
cazurile de mai jos:

a) Az{xe R| Jex-9y 51?}, B:{xe R| msw};
b) A={xe R‘ V(@2x-7) <13}, B={xe R’ J(@2x+9)? <15};
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25.

26.

27.

28.

29.

30.

3l

0 A:{xe R‘ J2x—5) 213}, B:{xeR‘ m>17};
d) Az{xe ]R{‘ Wz9}, B:{xek}mﬂl}.

Determinati elementele multimilor:

o) Ad={xe Z||x-3|-5|<1}; b) B={xe Z||2x—1|-9]<2};

c) C={xe Z||2x+3|-12|<2}; d)D={xe Z||2x+5|- 17| <4};
e)E={xe Z||[2x—7 15| <6}; fl F={xe Z||2x+9}-13<3}.

Scrieti sub forma de interval multimile de mai jos:

ajd={xeR|x+1] - G—-+2])>0}; b)B={xe R|x-1]-(4-]x—2))>0};

) C={xeR|px-3|-(7-]2x-11]) >0}; d)D={xe R|x+3|-(9—[2x+3])>0};
e)E={xeR| -4 (7-]2x+1))>0}; fl F={xe R|}¥ -1 - (11—|2x=7]) > 0}.
Determinati elementele multimilor:

a)A={xe R||2x-3|-5| x+2|<0}; b)B={xe R||2x+7|-9] x-3|<0};
) C={xe R||x—4|-6] | -1<0}; dD={xe R||x+5 -8 2|<0}.

Comparati numerele reale x si y pentru care avem:
a) x>+ + 6x— 10y + 30 = 0; b) x* + 3%+ 8x - 10y + 32 =0.

Stabiliti carui interval apartin numerele reale a, b, ¢ pentru care Ma + b +c)=4@b+5¢c~a)+ 14.

Fie a € R astfel incat a € (—7; 5). Aratati cd numarul x = \/(a +7) +Jla- 5)’ este natural.

Se considerd numirul real x, astfel incat x € (—12; 4). Aratati ¢ numarul a este un numar intreg, unde

a=\J(x+12 = J(x— 4 +2-|]x 7.

32.

Se considerd numerele reale a si b pentru care a € (-3: 1) si b € (=2; 4). Ardtati ¢& numdrul

nz\/(a+b—6)2 +\/(a+b+5)2 este natural.

33.

Se considera numerele reale x si y pentru care x € (-2: 3) si y € (~1; 4). Arétati c¢d numdrul

n= \Rx+y +3) + \/(x+ y—7)" este natural.

34,

Se considerd numerele reale a si b pentru care a € (-3; 4) si b € (-5; 2). Ardtati cd numdrul

n=\(a+b—6)" — \/(a +b-9) este numir intreg negativ.

35.

Stabiliti carui interval apartin numerele reale din egalitiitile de mai jos:

a) P+ +c?+2(a—2b-3c)=11; b) &+ B+ +52=4(a+2b+ 3¢);
c) 203+ +25) =T+ 2(x + 3y + 52); d P+ +2+2a+3b+5c)+26=0;
e) d+ b+ =a+3b+50-175; f P+ P+ 2=20Bx+5p+72) - 79.

Matematica ~ Clasa a Vili-a I AR S WM L
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36. Daca a si b sunt doud numere reale pentru care 3a¢° + 3% — 2a — 14b + 3 0, atunci stabiliti carui

interval apartine numarul real a + b.

37. Se considera numerele reale x si y pentru care x € (-2; 2) si y € (-4; ). Calculati valoarea expresiei

E=y(x+y=7 —J(x=y=77 +JQ2x+y+9) +J2x—y-9)".

38. Fie x si p doud numere reale pentru care x € (-2; 2) si y € (-3; 5). Aritati ¢ad numirul

A= \/(x—l—y—7)2 —\/()c—y+7)2 +\/(x+y+5)2 —\/()c—y—S)2 are o valoare constanta.

39. Fie x si y doud numere reale pentru care x € (2; 4) si v € (-4; 2). Calculati valoarea numdrului

n=\(2x+y—10) +/(x + 2y +6)° +|x—y|.

40. Fie x si y doua numere reale, astfel incat x € (2; 3) si y € (—4; 2). Aratati ca valoareca numarului

n= \/{3x -2y +10)* + \/(—2)( +3y+18)* — [x +y+ 6‘ reprezintd un numdr natural.

4. Fie x si y doud numere reale pentru care x € (2; 4) si y € (—4; 2). Aratati ci numirul

n= \/(2x +y) =20(2x+ ) +100 + \/(x +2y) +12(x+2y)+36 + [x - y‘ arc o valoare constanta.

42. Se considerd numerele reale x si y pentru care x € (-1; 1) siy € (=3; 4). Calculati valoarea expresiei:

E=J(x+yF —10(x+1)+25 + J@x+ ) +102x+ ) +25 — J(x— 1)’ —8(x— 1) +16 +

+ J(2x =) —10(2x— y)+ 25 .
43, Fie x si y doud numere reale, astfel incat x € (—1; 1) si y € (-2; 2). Calculati valoarea numarului:
A= Jx+y) =8(x+3)+16 + Jx+ 1) +10(x+ ) +25 — J(x=p)* —6(x—1)+9 -

= \/fx—,v)2+8(x—y)+16.

44. Se considera numerele reale a si b pentru care a — 7b = -3 si a € (—3; 4). Aratati ¢a valoarea numirului

real A=\/az+b2+6a+9+\/02+b2—8a—2b+17 este egala cu 598 .

. Se considera numerele reale x, y, z pentru care x* + 3 + z2 = xp + xz + yz. Determinati valorile numerelor
reale x, y, z, stiind ci 2x% + 3)* + 422 = 36.

. Se considerd numerele reale x §i y pentru care y —x =2 gi y € (2; +o0). Ardtati ci expresia:

E=\/x2+y2—4y+4—\/x2+y2+2(x—y+1)

are o valoare constanti.

47. Se considera numerele reale a si b pentru care a = b — 1 si b € (1; 3). Aratati ca expresia:

E=\a +1+b* =2 +\Ja’ +b* —6b—4a+13
are o valoare care nu depinde de g i de b.

Teme recapitulative
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48, Se considerd numerele reale x gi y pentru care x € (-2; 1) si x — 3y = —2. Determinati valoarea numarului

real p, unde p=\/x2+y2+4x+4+\[x2+y2 —2x-2y+2.

49. Daca numerele reale a si b satisfac conditiile a € (-2; 3) si a — 5b = -2, atunci aratati cd expresia

E= \/a2 +2b +da+4+ \/a2 +2b* —6a—4b+11 are o valoare constanti.
50. Fiea, b € Zsiintervalele A = (2a—4;3b—8)si B=(4b—15;3a-1).
a) Determinati numerele intregi a si b astfel incdt2 € 4 N B.
b) Pentru a si b determinate la punctul a) calculati 4 N B N N.
51. Determinati numerele a si b pentru care a + b < 4Ja—4+6Jb—9 .
52. Fie x si y doud numere reale pentru care x, y € (1; 3). Arataticixy —2x—2y +5>0.

53. Determinati numerele reale x si y pentru care x + y < 68/x—9+8/y—16.

g

. Fie a si b doud numere reale pentru care a, b € (3; 5). Arataticd ab—4a—-4b+17>0.

1.2. INECUATIIIN R

1. Rezolvati in multimea numerelor reale inecuatiile:

a) 8(1 —x)+Tx—10<2(7—x) - 9; b) 2(x+5)+ 152 6(2x + 1) + 9;
c) 4(x+5)+6(2—-x)=3x-8; d) 11 -7x+2(1-x)+3x=253-x)-7;
e) 4x+6(x +2)<36 +2(2x +3); f) 9x+33>3Q2x+3)+33Bx+2);

g) 52x—1)+3(x+1)+2(3-5x)<7(2 - 2x) + 2(3x + 6);
h) 53x—7)+28<3(2x—13) +4(Q2x +9).

2. Rezolvati in mul{imea numerelor reale inecuatiile:

a) 4(2x +3) +3(3x +2) > 53x +8) — 6; b) 3(2x —5)+2(x—3) 23(x—2)—5;
€ 3(2x—1)—2(3 —4x)+ 7> 6(2x + 7) — 24; d) 6(5x—4) > 7(3x +7) — 2(8 - 3x) — 36;
€) 3(6x—5)— 2(4x + 13) + 52 5(4 — x) - 26; f) 2Bx+4)-5Qx—3)+7>T(x—1)+4;

g) 52x—3)+3(Gx—6)+13<8Bx +7)—63;  h) 7(4x—3)—4(3x + 8) + 25 < 3(4x + 9) —43.

3. Rezolvati in multimea numerelor reale inecuatiile:
a) 3(4x—-5)-3Q2x+7)+32>22x+ 1) - 14; b) 2(5x—3) +4x—3(7-2x) <5(3x+ 1) + §;
c) 32x—1)-5x+1)—-15235-4(x+2); d) 5(3x +4)—7(4x +9) + 47 <28 — 3(5x + 6);
e 4x+3)-32x+3)>7(x+4)—15(x + 1) +8§;
f) 52x-3)-3(2x+1)—48>4(x + 3) —4(4x + 7) + 30,
g) 5Bx+14)—-4(x+12)—15<2(x +38) - 4(2x + 13) - 11;
h) 9(4x—3)—7@Bx +5) > 5(3x + 10) —4(2x + 15) — 4.
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